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Corrollary 2. Let the assumptions of Theorem 1 hold. If )(Λ
0  RM  , where 0  defined by 

(2), then there exists a minimal rearrangement invariant Banach space )( RF  such that 

)()(:   RFRMS   

is bounded. 

Corrollary 3. Let the assumptions of Сorollary 2 hold. Then there exists a minimal 

rearrangement invariant Banach function space )(RF  such that 

)()(: RFRMH   

is bounded. 
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Пусть  qp,0 ,  0 , если q  и  0 , если q . Обобщенное 

локальное пространство  типа Морри ),(  GLM pq
 определяется как пространство  всех 

измеримых функций f на   с конечной квази – нормой  при q  
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Пространство     
       является одним из вариантов общего локального пространства 

типа Морри. Пространства     
 , очевидно, соответствуют случаю, при котором ),0( tBGt   и 

 - мера Лебега на 
nR .  

Целью исследования является получить интерполяционную  теорему для пространств 

    
        в предельном случае. Верна следующая теорема. 

Теорема. Пусть  10 ,,0 qqp ,  10 ,0  , 10   , 10  , nR ,   - 

конечная борелевская мера на   и  
0


ttGG - семейство  -измеримых множеств tG . Тогда 
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Доказательство. 1. Докажем вложение в одну сторону 
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GLM pq . Применяя неравенство Минковского имеем, 
































 











p

G

pp

G

p

t

p

G

p

t
GL

t ttttp

dxdxtdxftft

11

0

1

0
),(

0

)()(sup)(supsup  



  

 


























 





 p

G

pp

G

p

t tt

dxtdxtt

11

0

)()(sup 10100  
 

 



1220 
 


























 









 p

G

p

s

p

G

p

st ss

dxstdxst

1

0

1

00

)(sup)(supsup 10100  
 

 

 
),(),(

0
1

01

0

0sup







 

GLMGLM
t pp

tt






 . 

Согласно вложению общих локальных пространств типа Морри 
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Делая замену переменной st 
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2. Пусть .10    Докажем обратное вложение 
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Выполняя обратно замену переменной 
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 ts , приходим к следующему 
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Далее оценим норму функции ),(0

0,
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qp
 и воспользуемся неравенством Минковского. 

Поскольку )()( xfxt  , tGx   и 0)( xt , tGx  , имеем 
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Рассмотрим второй интеграл и применим свойство множеств tG  
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Далее рассмотрим норму функции ),(
1
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. Так как   0xt  при ts   и 

sGx  , а в остальных случаях    xfxt  , поэтому  
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1.1 Предположим, что 10 ,qq . Если 10   , то применяя неравенство Харди с 
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Теорема доказана. 
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В данной  работе  мы рассматриваем  интегральный  оператор Харди с  переменными 

пределами интегрирования. В этом направлении существует достаточное количество работ (см. 

например [1]-[5]). В работе [4] Степанова В.Д. и Ушаковой Е.П. получены необходимые и 

достаточные условия ограниченности  оператора:  
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действующего из wqvp LL ,,  , а так же уделено внимание на ограниченность интегрального 

оператора (1)  при 1),( xyk ,  обозначая 


